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Durée : 02heures

Devoir n°2 de mathématiques du 1°" Semestre

Exercice 1:( 06,50points)

1. Résoudre dans R I’équation et I’inéquation suivantes : (2 X 2pts)
a) VaZ—x—2=(x+1) [x—=
b) 5—-x—4/x—1<0.
2. Résoudre et discuter suivant m I’équation suivante: vVm — x = x + 2. (2,5pts)
Exercice 2:(06points)
1) a. Déterminer le polyndme P (x) de degré 4 tel que : (1.5pts)

e le coefficient du mondme de degré 4 vaut 1.
e P(x) estdivisible par x2 + x + 1.
e le reste de la division P(x) par x> — 1 est =3x + 9.
b. Résoudre dans R I’inéquation P(x) > 0. (0,75pt)

2) On considére le polynome f (x) de degré k + 1 tel que :

f(0) =0 et fi,(x) = fi(x = 1) = x¥

a. Démontrer que f (x) est divisible par x? + x. (0,75pt)
b. Déterminer f; (x) et f,(x). (1ptx2)
c. En déduire les sommes suivantes : (0.5ptx2)

SE=1+42+3+-.4n et S2=12+422+3%2+ ... 4n?

Exercice 3: (07,50 points)
Soit ABC un triangle tel que AB = 4a, AC = 3a et BC = 5a avec a > 0. Soit [ le milieu [BC].

1. Préciser la nature du triangle ABC. (0.75pt)
2. Soit I’application g définie par g(M) = —2MA? + MB? + MC?, pour tout point M du plan.
a) Montrer que g(M) = 4MA. Al + AB? + AC2. (1pt)
b) Déterminer et représenter I’ensemble (A) des points M du plan tels que g(M) = 25a?.(1pt)
3. Soit I’application f définie par f (M) = —MA? + MB? + MC?, pour tout point M du plan et Gle
barycentre des points pondérés (4, —1),(B,1) et (C, 1).
a) Montrer que G appartient a la médiane issue de A du triangle ABC. (0,75pt)
b) Montrer que f(M) = MG? + f(G). (1pt)
c¢) Calculer f(A). (0,5pt)
d) Montrer que f(G) = 0. (0,75pt)
e) Déterminer et construire I’ensemble (C) points M du plan tels que (M) = 25a?. (1pt)
f) Vérifier que A € (C). (0,25pt)
4. Montrer que (A) et (C) sont tangents au point A. (0.5pt)

Bonne Chance



